Β.1.1  ΙΣΟΤΗΤΑ ΤΡΙΓΩΝΩΝ
1. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΒΓ , ΑΒΔ  σε καθεμία από τις ακόλουθες περιπτώσεις:
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α)

 Τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΑΒΔ έχουν:  i)  ………………………….





  ii)  ………………………….





  iii) ………………………….


Άρα τα τρίγωνα  ΑΒΓ, ΑΒΔ είναι ……………  (……………………)    

           και έχουν όλα τους  τα στοιχεία ίσα  1-1.
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β) 

     Τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΑΒΔ έχουν:  i)  ………………………….





  ii)  ………………………….





  iii) ………………………….


Άρα τα τρίγωνα  ΑΒΓ, ΑΒΔ είναι ……………  (…………………) 
    και έχουν ………………………………………………………………….
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Τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΑΒΔ έχουν:  i)  ………………………….





  ii)  ………………………….





  iii) ………………………….


Άρα τα τρίγωνα  ΑΒΓ, ΑΒΔ είναι ……………  (……………………)  
  και έχουν ………………………………………………………………….

2. Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΑΕΔ σε καθεμία από τις ακόλουθες περιπτώσεις:
[image: image6.emf]α)  

Τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΑΕΔ έχουν:  i)  ………………………….










  ii)  ………………………….










  iii) ………………………….







Άρα τα τρίγωνα  ΑΒΓ, ΑΕΔ είναι ………………  

  





και έχουν ……………………………………………………………………
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Τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΑΕΔ έχουν:  i)  ………………………….










  ii)  ………………………….










  iii) ………………………….







Άρα τα τρίγωνα  ΑΒΓ, ΑΕΔ είναι ………………  

  





και έχουν ……………………………………………………………………
3. Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διάμεσος που αντιστοιχεί στη βάση είναι ύψος και διχοτόμος.
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Θεωρούμε …………………… τρίγωνο ΑΒΓ με ………………………….. και φέρνουμε τη 
……………………………… ΑΔ.

     Συγκρίνουμε τα τρίγωνα ΑΒΔ, ΑΔΓ.  

Έχουν:  i) ………………………………….


 ii) ………………………………….


 iii) …………………………………
     Άρα τα τρίγωνα είναι ………………… ( ………………………) και έχουν …………………………

……………………………………………… .
    Επομένως θα είναι: 

α)   ……………………………,  δηλαδή η ΑΔ είναι ………………………………………………
                             και    β)   …………………………… .  Επειδή όμως 
[image: image14.emf]………, θα είναι ……………………………,





δηλαδή η ΑΔ είναι  ………………… .
4. Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ το ύψος που αντιστοιχεί στη βάση είναι διάμεσος και διχοτόμος.
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Θεωρούμε …………………… τρίγωνο ΑΒΓ με ………………………….. και φέρνουμε το 

……………………………… ΑΔ.

     Συγκρίνουμε τα τρίγωνα ΑΒΔ, ΑΔΓ.  

Έχουν:  i) ………………………………….


 ii) ………………………………….


 iii) …………………………………
     Άρα τα τρίγωνα είναι ………………… ( ……………………………………………………………………) και έχουν ………………………………………………………………………… .
    Επομένως θα είναι: 

     α)   ……………………………,  δηλαδή η ΑΔ είναι ………………………………………………

                             και    β)   …………………………… , δηλαδή η ΑΔ είναι  …………………………………………… .
5. Κάθε σημείο που ισαπέχει από τα άκρα ενός ευθύγραμμου τμήματος είναι σημείο της μεσοκαθέτου του ευθύγραμμου τμήματος.
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Έστω ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ και σημείο Σ, έτσι ώστε  …………………… .
Θεωρούμε την ευθεία  ε  ………………… στο ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ που διέρχεται από το Σ.  Ονομάζουμε Μ το ………………………………………………………

……………………………………………… .
    Συγκρίνουμε τα τρίγωνα  ΣΑΜ, ΣΜΒ.


Έχουν:  i)   ………………………………


 ii)  ……………………………….


 iii) ……………………………….
  Άρα τα τρίγωνα είναι ………………… ( ……………………………………………………………) και έχουν ………………………………………………………………………… .
    Επομένως θα είναι: 

     ……………………………,  δηλαδή το Μ θα είναι  ………………… του ΑΒ.

   Και αφού ΣΜ ………  ΑΒ,  η ευθεία  ε  είναι  …………………………… του ευθύγραμμου

τμήματος ΑΒ.  Δηλαδή το σημείο Σ …………………………………………………………………………… .    
6. Κάθε σημείο που ισαπέχει από τις πλευρές από τις πλευρές μιας γωνίας είναι σημείο της διχοτόμου της.
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    Θεωρούμε γωνία 
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 και σημείο Μ, τέτοιο ώστε ……………………,      όπου  ΜΑ ……… Οx  και  ΜΒ ……… Οy.
   Φέρνουμε την ημιευθεία  Οδ  που ενώνει τα σημεία ………………… .
    Συγκρίνουμε τα τρίγωνα ΟΑΜ,  ΟΒΜ.

Έχουν:  i)  ……………………………….


 ii)  ……………………………….



 iii) ……………………………….

     Άρα τα τρίγωνα είναι ………………… (…………………………………………………) και έχουν ………………………………………………………………………… .
    Επομένως θα είναι: 

                     ……………………………,  δηλαδή η Οδ είναι …………………… της
                     γωνίας  
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7. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσός του ΑΜ. Προεκτείνουμε τη διάμεσο ΑΜ κατά τμήμα ΜΔ = ΑΜ.  Να αποδείξετε ότι:  ΑΒ = ΓΔ.
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       Αφού η  ΑΜ  είναι διάμεσος στο τρίγωνο ΑΒΓ, θα έχουμε

 ότι:  ………………………………… . 

    Συγκρίνουμε τα τρίγωνα ΑΒΜ,  ΜΓΔ .


Έχουν: i)  ……………………………….



           ii)  ……………………………….



           iii) ……………………………….

                 Άρα τα τρίγωνα είναι ………………… (……………………) και έχουν             

           ………………………………………………………………………… .
        Επομένως θα είναι:   …………………………… 
8. Να αποδείξετε ότι οι κορυφές Β, Γ τριγώνου ΑΒΓ ισαπέχουν από τη διάμεσο ΑΜ.
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     Έστω  ………………  και  ………………  οι αποστάσεις των κορυφών 
Β  και  Γ  από τη διάμεσο  ΑΜ.  

        Συγκρίνουμε τα τρίγωνα  ΒΔΜ,  ΜΓΕ.

Έχουν: i)  ……………………………….


           ii)  ……………………………….


           iii) ……………………………….

          Άρα τα τρίγωνα είναι ………………… (…………………………………………) και έχουν ………………………………………………………………………… .
       Επομένως θα είναι:   ……………………………… ,  δηλαδή τα σημεία 

Β, Γ ισαπέχουν από τη διάμεσο ΑΜ.
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