Β.1.5.    Β. ΟΜΟΙΑ ΤΡΙΓΩΝΑ
Ορισμός

Δύο τρίγωνα είναι όμοια, αν έχουν ίσες γωνίες και τις απέναντι από τις ίσες γωνίες πλευρές  ανάλογες.

Κριτήρια ομοιότητας τριγώνων

· Δύο τρίγωνα είναι όμοια, αν έχουν δύο γωνίες τους ίσες μία προς μία.

· Δύο τρίγωνα είναι όμοια, αν έχουν τις πλευρές τους ανάλογες.
Παρατήρηση
Όταν, με βάση τα κριτήρια ομοιότητας, αποδείξουμε ότι δύο τρίγωνα είναι όμοια, για τα υπόλοιπα στοιχεία ισχύει ο κανόνας:  «σε όμοια τρίγωνα απέναντι από ίσες γωνίες βρίσκονται ανάλογες πλευρές και αντιστρόφως».
ΑΣΚΗΣΕΙΣ
1.  Για καθένα από τα ακόλουθα σχήματα να δικαιολογήσετε γιατί τα τρίγωνα  ΑΒΓ και
    ΑΔΕ είναι όμοια. Στη συνέχεια να υπολογίσετε το  x  σε κάθε περίπτωση.

[image: image1.wmf]==


    α) Στο τρίγωνο ΑΒΓ τα σημεία Δ και Ε είναι τα
          …………………………………………………………………………… .

        Οπότε …………………………… .


     Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι όμοια γιατί έχουν: 
           i)  ………………………………………………………………………… 
           ii) ..……………………………………………………………………….

         Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες:      
[image: image20.emf]

    Έτσι λοιπόν:  …………………………………………………………………………………………………………………




…………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………

[image: image13.emf]
β)  Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι όμοια γιατί έχουν:
    i)  ………………………………………………………………………… 
     ii) ………………………………………………………………………….

     Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες:
       
[image: image2.wmf]==



Έτσι λοιπόν:  …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………

[image: image14.emf]

γ)  Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι όμοια γιατί έχουν:
       i)  ……………………………………………………………………………

          ii) ……………………………………………………………………………
          Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες:

          
[image: image3.wmf]==




Έτσι λοιπόν:  …………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………





…………………………………………………………………………………………………………………

2.  Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα  ΑΒΓ  και  ΑΔΕ  του παρακάτω σχήματος είναι όμοια. 

[image: image15.emf]    Στη συνέχεια να υπολογίσετε το  x.


 Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι όμοια γιατί έχουν:
      i)  …………………………………………………………………………
      ii) …………………………………………………………………………
      Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες:

      
[image: image4.wmf]==



 Έτσι λοιπόν:  …………………………………………………………………………………………………………………




       …………………………………………………………………………………………………………………




       …………………………………………………………………………………………………………………




       …………………………………………………………………………………………………………………




       …………………………………………………………………………………………………………………

3. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα  ΑΒΓ  και  ΑΔΕ  του παρακάτω σχήματος είναι όμοια.      

[image: image16.emf]   Στη συνέχεια να υπολογίσετε τα  x,  y.

      Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι όμοια γιατί έχουν: 
      i)  …………………………………………………………………………

 ii) …………………………………………………………………………
      Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες  
      
[image: image5.wmf]==



 Έτσι λοιπόν: …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………




      …………………………………………………………………………………………………………………

4. Να αποδείξετε ότι τα μέσα των πλευρών τριγώνου ορίζουν τρίγωνο όμοιο με το

   αρχικό. 
[image: image17.emf]    Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και Δ, Ε, Ζ τα μέσα των πλευρών του ΑΒ, ΒΓ, ΓΑ αντίστοιχα.

    Θα αποδείξουμε ότι: 

    τα τρίγωνα ………………………………………………………………… .

· Στο τρίγωνο ΑΒΓ τα σημεία Δ, Ε είναι τα 
      μέσα των πλευρών ΑΒ, ΒΓ  αντίστοιχα.

       Άρα  ΔΕ = …………………  ή  
[image: image6.wmf]ΑΓ

..........

ΔΕ

=

 .

· Στο τρίγωνο ΑΒΓ τα σημεία Δ, Ζ είναι ……………………………………………………………………….. .

       Άρα  ΔΖ = …………………  ή  
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Γ

..........

ΔZ

=

 .

· Στο τρίγωνο ΑΒΓ τα σημεία Ζ, Ε είναι τα μέσα των πλευρών ΑΓ, ΒΓ  αντίστοιχα.

       Άρα  ΕΖ = …………………  ή  
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=

 .

      Επομένως:  
[image: image9.wmf]===

 ………   ,  (δηλαδή οι πλευρές ……………………………………)
      Άρα τα τρίγωνα ……………………………………………………………… .

5. Να υπολογίσετε το μήκος του  x  για καθένα από τα ακόλουθα σχήματα:
[image: image18.emf]

α)  Τα τρίγωνα ………… και ………… είναι όμοια γιατί έχουν:
        i)  ……………………………………………………………………………………
           ii) ……………………………………………………………………………………
          Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες
            
[image: image10.wmf]==




Έτσι λοιπόν: …………………………………………………………………………………………………………………




         …………………………………………………………………………………………………………………




         …………………………………………………………………………………………………………………




         …………………………………………………………………………………………………………………




         …………………………………………………………………………………………………………………

[image: image19.emf]
   β)  Τα τρίγωνα ………… και ………… είναι όμοια γιατί έχουν:
        i)  ……………………………………………………………………………………


 ii) ……………………………………………………………………………………
          Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες
            
[image: image11.wmf]==

 


Έτσι λοιπόν:  …………………………………………………………………………………………………………………




           …………………………………………………………………………………………………………………




           …………………………………………………………………………………………………………………




           …………………………………………………………………………………………………………………




           …………………………………………………………………………………………………………………

   γ)  Τα τρίγωνα ………… και ………… είναι όμοια γιατί έχουν: i)  ……………………………








                  ii) …………………………….

          Επομένως έχουν τις πλευρές τους ανάλογες   
[image: image12.wmf]==




Έτσι λοιπόν:  

_1457367577.unknown

_1457367857.unknown

_1457367914.unknown

_1457367793.unknown

_1457365317.unknown

