Α.1.5  Χαρακτήρες διαιρετότητας – ΜΚΔ – ΕΚΠ – Ανάλυση αριθμού σε

             γινόμενο πρώτων παραγόντων

ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΑ ΦΥΣΙΚΟΥ ΑΡΙΘΜΟΥ

Πολλαπλάσια ενός φυσικού αριθμού α είναι οι αριθμοί που προκύπτουν από τον πολλαπλασιασμό του με όλους τους φυσικούς αριθμούς.
Παράδειγμα:  Τα πολλαπλάσια του 3 είναι: ………………………………………………………………………………………………

                     Τα πολλαπλάσια του 5 είναι: ………………………………………………………………………………………………
                     Τα πολλαπλάσια του α είναι: ………………………………………………………………………………………………

Ιδιότητες:

· Κάθε φυσικός αριθμός διαιρεί τα πολλαπλάσιά του.
· Κάθε φυσικός αριθμός που διαιρείται από έναν άλλο είναι πολλαπλάσιό του.

· Αν ένας φυσικός διαιρεί έναν άλλον, θα διαιρεί και τα πολλαπλάσιά του.
ΕΛΑΧΙΣΤΟ ΚΟΙΝΟ ΠΟΛΛΑΠΛΑΣΙΟ (ΕΚΠ) ΦΥΣΙΚΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ

Το μικρότερο μη μηδενικό από τα κοινά πολλαπλάσια δύο ή περισσότερων μη μηδενικών αριθμών λέγεται Ελάχιστο Κοινό Πολλαπλάσιο (ΕΚΠ) των αριθμών αυτών.
Το ΕΚΠ των αριθμών α, β συμβολίζεται και ΕΚΠ(α, β).

Παράδειγμα:  Να βρείτε το ΕΚΠ των αριθμών 3 και 12.

          Πολλαπλάσια του 3: ………………………………………………………………………….
          Πολλαπλάσια του 12: …………………………………………………………………………
          Κοινά πολλαπλάσια των αριθμών 3 και 12: …………………………………….

          ΕΚΠ(3, 12)= …………......

ΔΙΑΙΡΕΤΕΣ ΦΥΣΙΚΟΥ ΑΡΙΘΜΟΥ
Διαιρέτες ενός φυσικού αριθμού α λέγονται όλοι οι φυσικοί αριθμοί που τον διαιρούν.

Παράδειγμα: Οι διαιρέτες του 20 είναι: ………………………………………………………….

                    Οι διαιρέτες του 19 είναι: …………………………………………………………..

· Κάθε αριθμός α έχει διαιρέτες τους αριθμούς 1 και  α ( τη μονάδα και τον εαυτό του).

ΠΡΩΤΟΙ – ΣΥΝΘΕΤΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ

Ένας αριθμός, εκτός από το 1, που έχει διαιρέτες μόνο τον εαυτό του και το 1 λέγεται πρώτος
   αριθμός, διαφορετικά λέγεται σύνθετος.
    Παράδειγμα:  Ο αριθμός 7 διαιρείται με τους αριθμούς 1 και 7. Άρα είναι πρώτος.

                        Ο αριθμός 8 διαιρείται με τους αριθμούς 1,2,4 και 8. Άρα είναι σύνθετος.

    Μερικοί πρώτοι αριθμοί είναι: 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, …….   
    Μερικοί σύνθετοι αριθμοί είναι:  4, 6, 8, 9, 10, 12, 14, 15, 16, 18, 20, ……..         
ΜΕΓΙΣΤΟΣ ΚΟΙΝΟΣ ΔΙΑΙΡΕΤΗΣ (ΜΚΔ) ΦΥΣΙΚΩΝ ΑΡΙΘΜΩΝ

Ο μεγαλύτερος από τους κοινούς διαιρέτες δύο ή περισσότερων φυσικών αριθμών λέγεται Μέγιστος Κοινός Διαιρέτης (ΜΚΔ) των αριθμών αυτών.

Ο ΜΚΔ των αριθμών α, β συμβολίζεται και ΜΚΔ(α, β).

Παράδειγμα:  Να βρείτε τον ΜΚΔ των αριθμών 30 και 12.

          Διαιρέτες του 30: ………………………………………………………………………….

          Διαιρέτες του 12: …………………………………………………………………………

          Κοινοί διαιρέτες των αριθμών 30 και 12: …………………………………….

          ΜΚΔ(3, 12)= …………......

ΑΡΙΘΜΟΙ ΠΡΩΤΟΙ ΜΕΤΑΞΥ ΤΟΥΣ


Δύο φυσικοί αριθμοί α και β ονομάζονται πρώτοι μεταξύ τους αν είναι ΜΚΔ(α, β)= 1.

(Δηλαδή αν, εκτός από το 1, δεν έχουν άλλο κοινό διαιρέτη).

Παράδειγμα:  Οι αριθμοί  12  και  25  είναι πρώτοι μεταξύ τους, γιατί δεν έχουν άλλο κοινό διαιρέτη
                    εκτός από το 1. 

                    Διαιρέτες του 12:  ……………………………….…

                    Διαιρέτες του 25: …………………………………..

                    Ενώ οι αριθμοί  12  και  20 δεν είναι πρώτοι μεταξύ τους, αφού διαιρούνται και οι δύο
                    π.χ. με το …………...
ΚΡΙΤΗΡΙΑ ΔΙΑΙΡΕΤΟΤΗΤΑΣ
Κριτήρια Διαιρετότητας λέγονται οι κανόνες με τους οποίους μπορούμε να συμπεράνουμε, χωρίς να κάνουμε τη διαίρεση, αν ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με κάποιον άλλον φυσικό αριθμό.
Βασικά Κριτήρια Διαιρετότητας

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 10 αν λήγει σε ……………..

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 2 αν λήγει σε ………………………….…………..

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 5 αν λήγει σε ………………………………………

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 3 αν το άθροισμα των ψηφίων του …………………………..…………..

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 9 αν το άθροισμα των ψηφίων του …………………………..…………..

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται ταυτόχρονα με το 4 και το  25  αν λήγει σε …………………………………….

· Ένας φυσικός αριθμός διαιρείται με το 4 ή το 25 αν τα δύο  ……………………………………………………… του σχηματίζουν αριθμό που ……………………………………  με το  4  ή το  25. 

Α.1.5  Χαρακτήρες διαιρετότητας – ΜΚΔ – ΕΚΠ – Ανάλυση αριθμού σε
             γινόμενο πρώτων παραγόντων

ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΚΑΤΑΝΟΗΣΗΣ
1. Τα πολλαπλάσια του α έχουν τη μορφή ………………… .
2. Αν ο αριθμός  β  είναι πολλαπλάσιο του  α,  τότε  ………………… .
3. Κάθε φυσικός αριθμός διαιρεί τα …………………………………… .
4. Κάθε φυσικός αριθμός που διαιρείται από έναν άλλο, είναι …………………………………… του.
5. Αν ένας αριθμός διαιρεί έναν άλλον, θα ……………………………………  και τα πολλαπλάσιά του
6. Ο αριθμός  2  διαιρεί τον αριθμό  6.  Ο αριθμός  6  είναι …………………………………… του  2.
7. Ο αριθμός  7  διαιρεί τον αριθμό  42.  Τότε ο αριθμός  7  θα …………………………………… και τον αριθμό 840, αφού ο αριθμός  840  είναι  …………………………………… του  42.
8. Ο αριθμός  6  διαιρεί τον αριθμό  30.  Τότε ο αριθμός  6  λέγεται …………………………………… του 30, ενώ ο αριθμός  30  λέγεται ……………………………………  του 6.
9. Ο αριθμός  15  είναι πολλαπλάσιο του  5.  Τότε ο αριθμός  5 …………………………………… τον αριθμό  15.
10. Ο αριθμός  20  διαιρείται από τον αριθμό  4.  Τότε ο αριθμός  4  λέγεται  …………………………………… του  20, ενώ ο αριθμός  20  λέγεται …………………………………… του  4.
11. Ο αριθμός  6  ……………………………………  τα πολλαπλάσιά του.
12. Ο μοναδικός άρτιος αριθμός που είναι πρώτος, είναι το ………………… .
13. Ο αριθμός  9  είναι  ………………………………… , διότι έχει ……………………………  τους αριθμούς  1,  3  και  9 .
14. Ο αριθμός  11  είναι  …………………………………… ,  διότι έχει  …………………………………… μόνο τον ……………………………………   και  το  ………………… .
15. Οι αριθμοί  2  και   3  είναι …………………………………… , διότι ο ΜΚΔ τους είναι το  1.
16. Αν ο αριθμός  12  είναι πολλαπλάσιο του  3,  τότε  ΕΚΠ(3, 12) = ………………… .
17. Αν ο αριθμός  12  είναι πολλαπλάσιο του  3,  τότε  ΜΚΔ(3, 12) = 
18. Αν ο αριθμός  42  είναι πολλαπλάσιο του  7,  τότε  ΕΚΠ(7, 42) = ………………… .
19. Αν ο αριθμός  42  είναι πολλαπλάσιο του  7,  τότε  ΜΚΔ(7, 42) = ………………… .
20. Αν ο αριθμός  β  είναι πολλαπλάσιο του  α,  τότε  ΕΚΠ(α, β) = …………… και  ΜΚΔ(α, β) = …………… .
21. Ποιοι είναι οι μονοψήφιοι πρώτοι αριθμοί;   ………………………………………………………………………… .
22. Ποιοι είναι οι σύνθετοι αριθμοί που βρίσκονται ανάμεσα στους αριθμούς  10  και  20
;

ΧΑΡΑΚΤΗΡΕΣ ΔΙΑΙΡΕΤΟΤΗΤΑΣ

1. Συμπληρώστε τα ψηφία που λείπουν ώστε ο αριθμός    
[image: image1.wmf]32_1_

   να διαιρείται:

α)  με το  3

β)  με το  5

γ)  με το  9.

2. Συμπληρώστε το ψηφίο που λείπει , ώστε ο αριθμός  
[image: image2.wmf]3859_

  να διαιρείται:

α)  με το  9

β)  με το  2  και με  5

3. Συμπληρώστε τα ψηφία που λείπουν, ώστε οι αριθμοί που θα προκύψουν να διαιρούνται συγχρόνως δια  2,  3  και  5:     α)  
[image: image3.wmf]5__



β)  
[image: image4.wmf]3_5_1_


4. Ποιο είναι το κριτήριο ώστε ένας αριθμός να διαιρείται με το 6;
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

   Σύμφωνα με το κριτήριο που  διατυπώσατε, να εξετάσετε αν οι παρακάτω αριθμοί διαιρούνται με το 6:

α)  324
β)  122
γ)  222
δ)  1521
ε)  1152
Ε.Κ.Π.  –  Μ.Κ.Δ.  –  ΓΙΝΟΜΕΝΟ ΠΡΩΤΩΝ ΠΑΡΑΓΟΝΤΩΝ

5. Το γινόμενο δύο πρώτων αριθμών είναι πρώτος ή σύνθετος;  Δικαιολογήστε την απάντησή σας και δώσε ένα κατάλληλο παράδειγμα.
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………

6. Δίνονται οι αριθμοί  36  και  70.  Αφού τους αναλύσετε σε γινόμενο πρώτων παραγόντων,  να βρείτε το  Ε.Κ.Π. (36, 70)  και  τον  Μ.Κ.Δ.(36, 70).

7. Βρες το  Ε.Κ.Π.  των παρακάτω αριθμών:  

α)  3,  10
     β)  3,  6,  10

γ)  16,  12
    δ)  18,  30

ε)  54,  18,  27

8. Βρες τον  Μ.Κ.Δ.  των παρακάτω αριθμών:

α)  24,  36
     β)  16,  40


γ)  9,  32
     δ)  22,  32,  50
  ε)  10,  30,  60
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