

Οι  ευθείες       και    
· 
Η γραφική παράσταση της συνάρτησης    είναι μια ευθεία που διέρχεται από την αρχή των αξόνων.
· 
Ο άξονας   x’x  έχει  εξίσωση   .

· 
Η γραφική παράσταση της συνάρτησης    είναι μια ευθεία που διέρχεται από το σημείο  (0, β)  του άξονα  y’y.
· 

Οι γραφικές παραστάσεις των συναρτήσεων     και      είναι  ευθείες παράλληλες  (έχουν την ίδια κλίση  α).
___________________________________________________________________________
[image: ]Άσκηση  1
 Στο διπλανό σύστημα ορθογωνίων αξόνων, οι ευθείες  ε1 
 και   ε2   είναι παράλληλες.
  α)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας  ε2.   
 β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας  ε1.   

Λύση:

α)   Η ευθεία  ε2  είναι της  μορφής     και διέρχεται από
     το σημείο  (0, 2)  του άξονα  y’y.


     Άρα   , οπότε  η ευθεία  έχει εξίσωση  ε2:  .

	Επιπλέον η ευθεία  ε2  διέρχεται από το σημείο  Β(2, 1).  
	Αυτό σημαίνει ότι οι συντεταγμένες του σημείου  Β  επαληθεύουν την εξίσωση της ευθείας.

								 

	Άρα  τελικά η ευθεία  ε2  έχει εξίσωση  ε2:  .

β)  Η ευθεία  ε1  διέρχεται από την αρχή των αξόνων και είναι παράλληλη στην ευθεία ε2 .


    Δηλαδή είναι της μορφής     και έχει κλίση   ,  ίση με την κλίση της ευθείας ε2 .      

	 Οπότε έχει εξίσωση  ε1:  .



___________________________________________________________________________
[image: ]Άσκηση  2
Στο διπλανό σύστημα ορθογωνίων αξόνων, οι ευθείες  ε1  και ε2  είναι παράλληλες.
α)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε1 .
β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε2 .


Λύση:

α)   Η ευθεία  ε1  διέρχεται από την αρχή των αξόνων  οπότε έχει εξίσωση   ε1:  .
     Διέρχεται από το σημείο  Μ(3, 1),   οπότε οι συντεταγμένες του σημείου  Μ  επαληθεύουν την εξίσωση
     της ευθείας.				

								 

	Άρα  τελικά η ευθεία  ε1  έχει εξίσωση  ε1:  .


β)  Η ευθεία ε2 είναι της μορφής  και είναι παράλληλη στην  ε1 , δηλαδή θα έχουν την ίδια κλίση. 

	  Άρα   θα έχει εξίσωση   ε2:  .

  	 Επιπλέον η ευθεία  ε2  διέρχεται από το σημείο  Μ(0, 2) του άξονα  y’y.  Δηλαδή   .

	 Επομένως έχει εξίσωση   ε2:  .

___________________________________________________________________________

Άσκηση  3



[image: ]Η ευθεία  ε1  είναι παράλληλη στην ευθεία  ε2:  και διέρχεται από το σημείο Μ(-1, 2). 
α)  Να βρείτε την κλίση  α  της ευθείας  ε1.  		
β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ε1. 	
γ)  Να εξετάσετε αν η ευθεία ε1 διέρχεται  και από το σημείο του 
     άξονα   y΄y   με  τεταγμένη    -1.
δ)  Να σχεδιάσετε σε ορθογώνιο σύστημα αξόνων τη γραφική
     παράσταση των ευθειών  ε1 ,  ε2  και   ε3:  .


Λύση:
α)  Αφού οι ευθείες  ε1   και  ε2  είναι παράλληλες, θα έχουν την ίδια κλίση.

     Δηλαδή η κλίση της ευθείας  ε1   είναι    .



β)	Η ευθεία  ε1  είναι της  μορφής      με κλίση   . Δηλαδή είναι    ε1:  .    
	Επιπλέον η ευθεία  ε1  διέρχεται από το σημείο  Μ(-1, 2).  
	Αυτό σημαίνει ότι οι συντεταγμένες του σημείου  Μ  επαληθεύουν την εξίσωση της ευθείας.

										 

	Άρα  τελικά η ευθεία  ε1  έχει εξίσωση  ε1:  .

γ)  Το σημείο του άξονα   y΄y   με  τεταγμένη   -1  είναι το σημείο  (0, -1).
      Η ευθεία  ε1  διέρχεται από αυτό το σημείο, αν οι συντεταγμένες του επαληθεύουν την εξίσωσή της.

	Έχουμε:      

			   
      Επομένως η ευθεία  ε1  διέρχεται από το σημείο  (0,  -1).

δ)   Για να σχεδιάσουμε κάθε ευθεία πρέπει να συμπληρώσουμε τους αντίστοιχους πίνακες τιμών.




		ε1:  			ε2: 			ε3:  	
	x
	0
	1

	y
	0
	-3



	X
	0
	1

	Y
	-1
	-4


	x
	0
	1

	Y
	4
	1
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___________________________________________________________________________

Άσκηση  4

[image: ] Δίνεται η ευθεία  ε  που διέρχεται από το σημείο Α(3, -3) και
τέμνει τον άξονα y΄y στο σημείο του με τεταγμένη   -2.  
α)  Να προσδιορίσετε την εξίσωση της ευθείας ε. 
β)  Να εξετάσετε αν η ευθεία  ε  διέρχεται και από το σημείο 
     Β(12, -6) .


Λύση:

α)  Η ευθεία  ε  είναι της  μορφής     και  τέμνει τον άξονα  y’y  στο σημείο του με τεταγμένη  -2.     
     Δηλαδή διέρχεται από το σημείο  (0,- 2)  του άξονα  y’y.


     Άρα   , οπότε  η ευθεία  έχει εξίσωση  ε:  .

    Επιπλέον η ευθεία  ε2  διέρχεται από το σημείο  Α(3, -3).  
    Αυτό σημαίνει ότι οι συντεταγμένες του σημείου  Α  επαληθεύουν την εξίσωση της ευθείας.

				 


	Άρα  τελικά η ευθεία  ε  έχει εξίσωση  ε:  .

β)   Για να διέρχεται η ευθεία  ε  από το σημείο  Β(12, -6)  θα πρέπει οι συντεταγμένες του να επαληθεύουν
      την εξίσωσή της.

	Έχουμε:     

			   

			
      Επομένως η ευθεία  ε  διέρχεται από το σημείο  Β(12, -6).



___________________________________________________________________________








Άσκηση  5

Στο διπλανό ορθοκανονικό σύστημα αξόνων να κάνετε ένα σχήμα με βάση τις παρακάτω οδηγίες:

Σχεδιάστε την ευθεία    .
· 
Σχεδιάστε την ευθεία   .
· Από το σημείο  Α(3, 0)  να φέρετε κάθετη στον άξονα   x΄x   και βρείτε το σημείο  Μ   που 
 κάθετη τέμνει την ευθεία  ε .		
· Να υπολογίσετε την απόσταση ΟΜ. 
· Σχεδιάστε τον κύκλο (Ο, ΟΜ).
· 
Βρείτε το εμβαδόν του σχήματος που βρίσκεται μέσα στον κύκλο και έξω από το τρίγωνο ΟΑΜ.
Υποθέστε ότι  . 
[image: ]
		























Λύση:

α)  Για να σχεδιάσουμε την ευθεία  ε:    πρέπει να συμπληρώσουμε τον αντίστοιχο πίνακα τιμών.


		ε:  			
	X
	0
	1

	Y
	0
	-3







β)  Το σημείο  Μ  έχει  τετμημένη    και  τεταγμένη  .
	Δηλαδή είναι ο σημείο  Μ(3,  -9).

γ)  Εφαρμόζουμε Πυθαγόρειο Θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο  ΟΑΜ  ( ).

			  
δ)   Σχεδιάζουμε τον κύκλο με κέντρο  Ο  και ακτίνα  ΟΜ.
ε)  Το εμβαδόν του τριγώνου  ΟΑΜ  είναι:

		 				
     Το εμβαδόν του κύκλου είναι:		 

		 
   Οπότε το εμβαδόν του σχήματος που βρίσκεται μέσα στον κύκλο και έξω από το τρίγωνο  ΟΑΜ  είναι:

		 
[bookmark: _GoBack]
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